Beweis der Summenformel 1+2+3+..+m= %m (m+1) mittels Vollstindiger Induktion

Satz: Fir alle natiirlichen Zahlen meN gilt: 1+2+3+...+m= %m(m +1)

Induktionsanfang:

Induktionsschritt:

Induktionsvoraussetzung:

Induktionsbehauptung:

Induktionsbeweis:

1+2+3+...+m:%m(m+1)

1+2+3+...+m+(m+1):%(m+l)(m+2)

14243+ .+ m+(m+1)
:%m(m-i—l)-i-(m-l-l)
=(m+l)'{%m+l}

=%(m+l)-(m+2)

g.ed



Beweis der Summenformel 1° +2° +3° +...+m’ = %m(m +1)(2m+1) mittels Vollstindiger Induktion

Satz: Fiir alle natiirlichen Zahlen meN gilt: 1° +2% +3% +...+m’ :%m(m+1)(2m+1)

Induktionsanfang: m=1

12:%.1.(”1)(2“)
1=1

Induktionsschritt:

Induktionsvoraussetzung: P+2°+3 +.+m’ = %m (m+1)(2m+1)

Induktionsbehauptung: P22 43 +tm? +(m+1) = %(m +1)(m+2)(2m+3)

Induktionsbeweis:

12+22+32+...+m2+(m+1)2

:%m(m+l)(2m+l)+(m+l)2
=(m+l)'_%m(2m+l)+(m+l)}

:(m+1)~ %m2+ém+m+l}

:(m+1)~_é(2m2+m+6m+6)}

(m Jrl)-E(zm2 +7m+ 6)}
=(m+l)-{%(m+2)(2m+3)}

=%(m+l)(m+2)(2m+3)

g.ed



Beweis der Summenformel 1’ +2° +3° +...+m’ = %mz (m+1)" mittels Vollstindiger Induktion

Satz: Fir alle natiirlichen Zahlen meN gilt: ' +2° +3° +..+m’ = %m2 (m+ 1)2

Induktionsanfang: m=1
P=—1(1+1)
1=1
Induktionsschritt:

. 1
Induktionsvoraussetzung: P+2+3 +. +m’ = Zm2 (m+ 1)2

Induktionsbehauptung: P42 43 4oam’ +(m+1) = %(m +1)’ (m+2)’

Induktionsbeweis:

13+23+33+...+m3+(m+1)3

=%m%m+gﬁqm+w

zwﬂﬁy!imAﬂm+U}
=(m+1) -_%m2+m+l}
=(m+l)2 ~_%(m2 +4m+4)}

(1) | ()|

=5@H4Y(m+n2

g.ed



